
  
  

  

  

  2لمقیاس الاقتصاد الجزئي 01حل السلسلة رقم 
  

  :   ولالتمرين الا
a       ي ق م ال ق اج          L,Kال امل الان اج   α,βع امل الان ونات ع ا  م ة و هي ا ج ة م  اوس

ة س ات ال اج اب الان   ح

APK=(Q/K=(aKα-1Lβ) 
APL =(Q/L) =(aKαLβ-1) 

ة ات ال اج اب الان   ح

MPK=(dQ/dK=(aαKα-1Lβ)= α APK 
MPL =(dQ/dL) =(aβKαLβ-1)= βAPL 

س     L1/2 K1/2 =1ال

(L,K)=(1,1),(2,1/2),(1/2,2) 

 

 

 

 

 

  التمرين الثاني:   
 

Q 0  10  30  55  69  80  88  93  92 87 

L  0  1  2  3  4  5  6  7  8 9 

APL -  10  15  18,33  17,25  16  14,66  13,28  11,5 9,6 

MPL  -  10  20  25  14  11  8  5  -1 -5 

  

 

  أم البواقي-مھیدي  بن جامعة العربي
  كلیة العلوم الاقتصادیة والتجاریة وعلوم التسییر

  جذع مشترك علوم اقتصادیة و تجاریة وعلوم التسییر السنة الأولى
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دي و نم ثلاث مراحل للانتاج  نتاج ا نتاج المتوسط و  نتاج الك و  ل من  ا اثار مختلفة ع   ادة العنصر المتغ ل :ان ز   و 

 : و   المرحلة 

ت عندما  نتاج وت و من بداية  ن يصلوتبدأ المرحلة  دي منح  دي اع  ا اع قيمة لھتاج ا نتاج ا ون منح  ذه المرحلة ي  

ادة عدد العمال. ة المؤسسة ز ون فعالية استعمال العنصر المتغ  تزايد و من مص نتاج المتوسط، و ت   من منح 

  المرحلة الثانية: 

دي متناقص و لكن مو  نتاج ا ذه المرحلة نجد ان منح  نتاج الك  اع قيمة   ون  دية معدومة ي نتاجية ا جب و عندما تصبح 

نتاج المتوسط  اع قيمة دي منح  نتاج ا ون فعالية استخدام العنصر المتغ  تناقص. و يقطع منح  ذه المرحلة ت   لھ. لھ.  

  المرحلة الثالثة: 

ا سالبا و مر  دي ف نتاج ا ون  ة و الثابتة متناقصة. فلو اضفنا عنصر ي نتاج المتغ ل عناصر  ون فعالية  ا ت حلة غ اقتصادية ، و ف

. نتاج الك ب  تخفيض  س   العمل فانھ ي

اج ها تع الإن ث ف اني أی  قة ال اج هي ال لى للإن قة ال   ال

  :   لثالتمرين الثا
ي1 ی ح ال العاملة ال الي: .ت اج إج ى إن   ت أق

K=100 → Q=3000L-(100/3)L2-7500 

1مرحلة  2مرحلة    
3مرحلة   



MAX Q →  الشرط الاول dQ/dL=0 → L=45 

اني                 محققة d2Q/dL2<0 → -200/3<0 ال ال

ه 2 او ع اج ال ت ی ح الان   :PmLمع  PML.ت

PML= PmL→L=±15 → L=15 

ا3 ح ع ت الان ال ال د الع   :60.000ج الى .ع

Q=60000→ Q=3000L-(100/3)L2-7500=60000→ L=45  

  نجد قیمتھ مساویة الى الصفر وبالتالي المعادلة تقبل حل مضاعف) ∆(بعد حساب الممیز 

  عمال 5)=60000(العدد المرغوب والذي یحقق حجم الانتاج 45- (العدد الفعلي)50وعلیھ عدد الید العاملة التي تسرح ھو 

  الث:   الث التمرين
 
 

K=2  =>     Q=-L3+4L2  =>  MPL=-3L2+8L              
ازلة:      ة ام م اع          d2Q/dL2=-6L+8هل هي م

L [0,4/3]=>QLL<0             ة اع ل  م ة الع دود         م
ة                    L =4/5   =>QLL=0     ثاب

   L >4/3    ة اق         م
  :   ابعرالتمرين ال

  
وال .1 ان ال   دراسة ت

Q1(tL,tK)= t1 Q1 رجة الاولى ة م ال ان  م

Q2(tL,tK)= t2 Q2 ة ان رجة ال ة م ال ان  م

Q3(tL,tK)= t1/2K1/2 +tL ة ان  غ م
Q4(tL,tK) ة ان  غ م

قة ایل ا ق م   ت
ا قة ایل على ع ال ا ق م ة فهي ت ان ال الاولى وال ة لل ةال ان ارها دوال غ م اع عة  ا ة وال  ل

ارة ج رح ام خ ق ال   هل 
ان  ان درجة ال ق اكاذا  ج  اح فال اما م ال ارة  ت   خ

ان  ااذا  ق ر ارة ولا  ق خ ج لا  اح فال او ال ان ت   درجة ال
ان  ان درجة ال ق اقلاذا  ج  اح فال ا  م ال   ر

  
  



  :   امسالتمرين الخ
  

اج: الة الان اد ل ف الاق   .ال
قع ة في ال اض اح على م ال   م

ات ان 2 اج: βو  α.اث امل الان ة لع ال اج  ونة الان ا م   ه
eK=(dQ/dK).(K/Q)=(AαKα-1Lβ)(K/AKαLβ)→ eK=α 
eL =(dQ/dL).(L/Q)=(AβKαLβ-1)(L/AKαLβ)→ eL=β 

الة3 ان ال : .درجة ت قة ایل ا قها ل  وم ت
ان   درجة ال

QtL,tK= A(tK)α(tL)β =t(α+β) Q 
قة ایل ا   م

LQ’L+KQ’K=nQ 
LQ’L+KQ’K=(α+β)Q 

اج ح  4 امل الان ة ع دود عة غلة ال وم .α  وβ  
:   عة غلة ال

ان  عة الغلة فإذا  ی  ان  ت ادا على درجة ال ان  فان 1(α+β)=اع ة أما إذا   1(α+β)>غ ال ثاب
ة والع اذا ای   1(α+β)<كان  فالغلة م

اج5 اعف الان ار ت ان  .مق ة: t=2اذا  ال رجة ال ة م ال ان اج م   و دالة الان
قی اج  الة الان ه ال ات 8أ بــ  3 2ار اعف في ه   .م

  :   سادسالتمرين ال
  

 دوال الطلب 

 

 
 : نجد  (2) على (1)بقسمة 

  دالة الطلب على العمل      نجد: 3في  4بتعويض 

 دالة الطلب على رأس المال       :   نجد 4في  5بتعويض 

  
  
  
  



  
  

  :   سابعالتمرين ال
1: او اتج ال ى ال  Q= KL/(K+L)    .رس م

Q=10 → KL/(K+L)=10 → K=10L/(L+10) 

س ل ل ا لع الع ي  او نع اتج ال ى ال ل على  ع  L م قابلة لها . Kون  ال

  

ة:2 ات ال اج اد الان   .ا

PmK=-L2/(K+L)2          PmL=K2/(K+L)2      

      

ل ال للاحلال ع 3 ع اب ال ة. K=3و  L=3/2.ح ح ال   مع ش

TMST=- K2/L2 =-32/(3/2)2=-4 

ه ا ات موه ع أرع وح م ب ق ج  ي ان ال ة تع ة م   Kل ة واح ح اتج  Lب ى ال قاء على نف م لل
. او   ال

  :   ثامنالتمرين ال
ل ال للاحلال:1 ع اب ال   .ح

غة ل وف ال ع اب ال ول ی ح ل نق م ال ة ب    : الات
TMST=-∆K/∆L ………… [-(k2-k1)/(L2-L1)]  

اب2 : .ح ال اج ال عة م م الان ا ادسة وال ق ال ونة الاحلال ب ال  م
Ø=[∆(K/L)/∆TMST].[TMST/(K/L)]  
  =[(K/L)7-(K/L)6]/[TMST7-TMST6].[TMST6/(K/L)6]  
  =[(56/90)-(60/80)]/[0.4-1].[1/(60/80)] 
  =0.29 



 
 

  :   تاسعالتمرين ال
 دوال الطلب 

 
 

 :  نجد (2)على  (1)بقسمة 

  دالة الطلب على العمل      نجد: 3في  4بتعويض 

 دالة الطلب على رأس المال       :   نجد 4في  5بتعويض 

ال ة ال ن ف ت اج به امل الان ل على ع   دوال ال

 
 

 

 
  

  :   عاشرالتمرين ال
 

ة س سع لل   معادلة م ال
1.         Q’L/Q’K=w/r  =>K/L=w/r  =>K=(w/r)L 
2.  Q’L/Q’K =w/r  =>1/2K=w/r  =>K=(r/2w) 

  
 
 

  :   ادي عشرالتمرين الح
اج:- وال الان ونة الاحلال ل اب م   ح

1/ø =[dTMST/d(K/L)].[(K/L)/TMST] 
الة الاولى:- ة لل   ال

TMST=3K2/6KL =K/2L    →   1/ø=1/2.[(K/L)/(K/2L)] =1   → ø=1 
ة:ال- ان الة ال   ة لل

TMST=b/a    →   1/ø=0    → ø=∞ 
ة:- ال الة ال ة لل   ال

TMST=b/a.(K/L)-1    →   1/ø= b/a.(K/L)-2.[(K/L)/( b/a.(K/L)-1)]=-1    → ø=-1 

r/2w 



 


