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  :تمهید
قا  قوم بإنفـاق دخلـه النقد على شراء السلع والخدمات تحق ا،  عتبر المستهلك عونا اقتصاد
ة للسلع والخدمات التي  ة دخله والندرة النسب اع حاجاته، ونظرا لمحدود ه متمثلة في إش لمنفعة خاصة 

ه حتاجها فإن المستهلك  ن الإعتماد عل م ة تكمن في إیجاد الأساس الذ  لة اقتصاد قع أمام مش
ة الرشیدة، وهو ه نظر من أجل اتخاذ القرارات الإستهلاك  فهيسلوك المستهلك تحلیل  اتما تصبو إل

طلبها من السلع السلوك الأمثل للمستهلكتحدید لهدف ت ات التي   وف أحد والخدمات أ الكم
سعى لول الافتراضین الأ امل دخله المتاح،أن المستهلك  استعمال  ن  اع مم  تحقی أقصى إش

ن من  أن المستهلك یهدف إلى الحصول على الثانيو  اع بإنفاق أقل مقدار مم قدر محدد من الإش
  .الدخل

سی نظرتیننمیز بین المستهلك،  سلوك ات تحلیلنظر نطاق وفي ى وهي الأقدم الأول ،نیترئ
رةت ة المنفعة ستخدم ف اس ة أو الق رة  تقوم علىالأحدث  ة وهيوالثان ،العدد ة أو المنفعة التر ف تیب

ات السواء،   .وسنتطرق لكل منها بنوع من التفصیل منحن
  

ة: أولا ة المنفعة الكم   نظر
ك ومن أجل تحلیل سـلوك المستهلك، أن المنفعة أو درجة  عض الاقتصادیین الكلاس اعتبر 

ن  م اع  اسالإش ة ق التالي حساب درجة الأفضل ن استهلاكها، ها، و م عض السلع التي  ا ل عدد
ة ت اس اع قدره  Xمثلا أن السلعة  ، فنقول"وحدة منفعة"ى سمبوحدات ق  100والتي تحق مستو إش

اع قدره ا Yحدة منفعـة أفضـل من السلعة و  عا وحدات 50لتي تحق مستو إش  وحدة منفعة، وط
استهلاك عدد من المنفعة غی ة، حیث إذا قام مجموعة من الأفراد  متماثلة تماما ال وحـداتالر موضوع

حصل على قدر من المنفعة یختلف عن الآخر وذلك لاختلاف  ل فرد یر أنه  من سلعة معینة فإن 
  .الأذواق

ة تقوم نظرة  اس المنفعة الكم ا، بوحدات ق م اسا  اس المنفعة ق ة ق ان رة إم  طلعلى ف
ام ساتنلي جوفنر، لیون  :ومن أهم رواد هذه النظرة علیها وحدات المنفعة، ارل منجر،  ـالراس،وول

التمییز بین أولا الأمر ستلزم  ومختلف الفروض القائمة علیها لفهم هذه النظرة، و د مارشاللفر آ
ة والمنفعـة ة مفهومین للمنفعة هما المنفعة الكل   .1الحد

ة .1 ة والمنفعة الحد   : المنفعة الكل
ة حصل علیها المستهلك نتیجة استهلاكه لوحدات  UT المنفعة الكل هي مجموع المنافع التي 

ة ة مع تزاید عدد الوحدات المستهلكة من  متتال ة معینة، وتتزاید المنفعة الكل من سلعة ما وفي مدة زمن

                                                             
ا عابد، مر  1 ره، ص صصون  .13- 12جع سب ذ
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مع التناقصالسلعة، ولكن  ةأما ، 1دل متناقص، حتى تبلغ حدها الأعلى ثم تبدأ    Umالمنفعة الحد
ارة عن منفي هف ة لعة، أو هي مقدار التغیر في المنفعة الكة من السلكعة الوحدة الأخیرة المستهع ل

ة من السلعة، وتحسب وف الص الناجم عن استهلاك ة ةغوحدة إضاف   2:الآت
UmX=∆UT/∆X 

ح نعتمد المثال الآتي   :وللتوض
  : مثال

6 5 4 3 2 1 X 
306 288 261 222 168 96 Utx 

ا منحنى : المطلوب ان ة ثم مثل ب ة ومنحنى  المنفعةاحسب المنفعة الحد ة وعل  المنفعةالكل الحد
  . ى النتائجعل

  :الحل
ةحساب الم -   : بتطبی القانون أعلاه نحصل على الآتي: نفعة الحد

6 5 4 3 2 1 X 
250 261 261 222 168 96 Utx 

-9  0 39 54 72 96 Umx 
اني ل - ة ومنحنى  المنفعةمنحنى التمثیل الب ة المنفعةالكل   الحد

  
  

 : التعلی -
اني  والتمثیلالجدول خلال النتائج المسجلة في من  ة تزداد بزادة الوحدات نلاح أن الب المنفعة الكل

ما أن المستهلكة من السلعة لمـا زادت عـدد ،  معدل متناقص  ون  ة  التزاید في المنفعة الكل
عدها یتناقص معدل الزـادة، المستهلكة، حتى الوحـدات معدل متزاید لكن  ة  انت في البدا ن   وإ

                                                             
ره، ص 1 ابي نضیرة، مرجع سب ذ  .115دو
ره، صقطوش رزق  2  .93، مرجع سب ذ

X 

Utx 
Umx 
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ةابتداء من الوحدة  هنیبین أ أعلاهفالمثال  ةبدأت تقل مقدار الزادة  الثان ذا حتى في المنفعة الكل ، وه
ى للمستهلك، وهنا نقول أن المستهلك قد وصل إل والتـي لـم تضـف أ منفعـة الخامسةنصل إلى الوحدة 

ع، واستهلاك أ وحدات عدها  مستو التش ة  ا على منفعة ا عودإضاف تناقص المنفعة (لمستهلك سل
ة   ).الكل

ة .2 ات النظر  :فرض
ةالمنفعة تقوم نظرة  ة على مجموعة من شأنها في ذلك ش الكم ة نظرة علم الإفتراضات أن أ

  1:أتيلعل من أهمها ما 
  

 أتي معنى :رشادة المستهلك ن أن  م ، بل یتصرف بتصرفات متضارة أن المستهلك لا 
ه العمل على ة التي تملي عل ة هذه العقلان م المنفعة الكل عقلان حصل علیها تعظ ة التي س

فة  ة معینة و ) مجموعة(من تول اته  ك في حدودذلسلع ان  ؛)دخله( إم
 اس الكمي للمنفعة تس أ :الق ة من سلعة أن المنفعة الم م ة  ) خدمة(ة من استهلاك أ

ا، و  معینة م اسا  اسها ق ن ق ة المنفعةم م س  أعداد تع فمنفعة أ شيء  التعبیر عن ذلك 
ة شأنها في) سلعة أو خدمة( م شأن أ ظاهرة ذلك  حسب أصحاب هذه النظرة هي ظاهرة 

ة أخر معروفة  م، و ) ...السعات ،الأطوال ،الأوزان(م ة فإنه یتعین حیث أنها ظاهرة 
الكلغ مثلا ما تقاس الأوزان  اسها، ف المتروجود وحدات لق اللترو  ، والأطوال  ، السعات 

ضا بوحدات أطل علیها ، "ات المنفعةوحد"الرواد الأوائل لهذه النظرة إسم  فالمنفعة تقاس أ
ون  ة التي  عدد الوحدات النقد  فالمنفعة المستمدة من الوحدة الواحدة من سلعة معینة ، تقاس 

 حصول على تلك الوحدة من السلعة؛المستهلك مستعدا لدفعها من أجل ال
 ة للنقود ات المنفعة الحد ا :ث ة للنقود  عني هذا الإفتراض عدم تأثر المنفعة الحد لتغیرات و

ح هذا الافتراض ضرورا في حالة استخ ،حاصلة في دخل المستهلكال ص وحدات و دام النقود 
اس المنفعة، و  ار أن استخدام النقود  ذلك علىلق اس المنفعة، و اعت حیث أن وحدات لق

ار أو قاعدة ما استخدام  ار نفسه ثابتامع ون هذا المع اس هو أن    ؛وحدة ق
 ة ا ینص على  عد هذا الافتراض افتراضاو: تناقص المنفعة الحد أن تناول الشخص سلو

حادة المنفعة الكلعمل على ز وحدات من سلعة أو خدمة  معدل متناقص  ث تكون یة ولكن 
ة على تناول وحدة استهلاك ة على تناول الوحدة  ة أقل منالمنفعة المترت المنفعة المترت

قانون تناقص المنفعة  GOSSEN ة اللاحقة، وقد لخص قوسنالاستهلاك ذلك في قانون عرف 
لما زاد استهلاك الفرد منها یة والذ الحد نص على أنه تقل المنفعة لأ سلعة أو خدمة 

                                                             
 .24-22، ص ص2018/2019، 2، جامعة قسنطینةي الاقتصاد الجزئيمحاضرات فعبد القادر بوالسبت،  1
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معنى أنیخلال فترة مع اع(المنفعة  نة من الزمن،  ل ز ی) الإش ادة في استهلاك تناقص مع 
  .السلع والخدمات

 :توازن المستهلك .3
ه المستهلك قصد بتوازن المس صل إل سمح له بتحقی  والذتهلك ذلك الوضع الأمثل الذ 

امل دخله ن بإنفاق  اع مم ستهلكها،  أقصى إش  ففي حالة الإنفاق على سلعة واحدةعلى السلع التي 
ة  ة من وحدات السلعة مع المنفعة الحد تس ة الم یتحق توازن المستهلك عندما تتساو المنفعة الحد

ضح ة : ي بها المستهلك مقابل ذلك أالتي  تس ة الم ة المضحى بها= المنفعة الحد   المنفعة الحد
ة لوحدة النقد المنفعة وتمثل مة المنفعة الحد ا في ق   .المضحى بها ثمن السلعة مضرو

  :1 یتحق توازن المستهلك بتوفر شرطین هما وفي حالة أكثر من سلعة  
قانون المنافع  - ه  طل عل ع السلع وهو ما  ة لجم ة لوحدة النقد یجب أن تكون متساو المنفعة الحد

ة  : معنى المتساو
Umx/Px=Umy/Py= Umz/Pz=… 

أكمله على شراء السلع التي  -  :أ تهلكهاسأن ینف المستهلك دخله المخصص 
R=XPx+Ypy+ZPz+… 

  :1مثال
ذا اعتبرنا أن سعر السلعة  ات المثال الساب وإ ن، وأن منفعة النقود .و 3هو  Xالاعتماد على معط

  .م.و 13ثابتة وتساو إلى 
ة التوازن لهذا المستهلك: المطلوب م   .حدد 

  :الحل
6 5 4 3 2 1 X 

250 261 261 222 168 96 Utx 
-9  0 39 54 72 96 Umx المكتسبة 

39 39 39 39 39 39 Umx ا  المضحى 
استهلاكه  ه یتوازن المنتج    .Xوحدات من السلعة  4وعل

  :2مثال
ات المشتراة من سلعتین  ة التي تقابل الكم انات أدناه حول المنافع الكل لمستهلك  Yو  Xإذا توفرت الب

  .ما
  

                                                             
ح،  1 ة، ، جزئيمحاضرات في الاقتصاد الحمزة سا ض، مطبوعة بیداغوج  .37-36، ص ص2018/2019جامعة الب
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6 5 4 3 2 1 Q 
250 261 261 222 168 96 Utx 

264 248 222 184 136 76 Uty 
 3هما على الترتیب  Yوسعر  Xسعر إذا علمت أن  استخرج وضع التوازن لهذا المستهلك: المطلوب

ساو .و 2ن و .و   .ن.و 22ن، ودخل المستهلك 
  :الحل

6 5 4 3 2 1 Q 
250 261 261 222 168 96 Utx 

264 248 222 184 136 76 Uty 
-9  0 39 54 72 96 Umx 

16 26 38 48 60 76 Umy 
-3 0 13 18 24 32 Umx/Px 

8 13 19 24 30 38 Umy/Py 
ات التي تحق الشر الأولمن خلال نتائج الجدول ولاستخراج  نجد حالتین  المستهلكتوازن ل الكم

 :   هما
 :الحالة الأولى

=24  →   X=2,  Y=3        
م السلعتین في ض ق   : معادلة الدخل نحصل على بتعو

R=2(3)+3(2)=12<22 
ات  ل وضع توازن للمستهلكإذن هذه الكم التالي لا تش   .لا تحق الشر الثاني و

ة   :الحالة الثان
=13 →   X=4,  Y=5        

م السلعتین في معادلة الدخل نحصل على ض ق   : بتعو
R=4(3)+5(2)=22 

ات إذن هذ موجبها ه الكم حصل  ل وضع توازن للمستهلك، و التالي تش تحق الشر الثاني و
ة قدرها ل   :المستهلك على منفعة 

UT=UTx+UTy=261+248=509 
حصل على فائض  :منفعة قدره 1ما 

SU= UT – UTs = 509-(22 × 13)= 223  
  
  

                                                             
ة  1 ةفائض المستهلك هو الفرق بین المنفعة الكل تس ة و  الم  .المضحى بهاالمنفعة الكل
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ة .4  : الانتقادات الموجهة للنظر
أتي ة مجموعة من الانتقادات لعل من أبرزها ما    :لقد قدمت لنظرة المنفعة العدد

م الشخصي لكل المستهلك؛ هذا  - اس العدد للمنفعة لأنها تعتمد على التقی ة في الق صعو
ق الأخیر لن ة حساب دق ع وقته في عمل حصل ة ومعقدة لوحدات اض   علیها؛لمنفعة التي 

رة السلوك الرشید  - س صورة نظرة المنفعة استندت على ف ع مختلفة للمستهلك، ولكن الواقع 
ل فرد س  ه؛ فل ش ف ع الوس الذ   یتصرف بتعقل لأنه سیتأثر 

ة تجزئة السلعة إلى وحدات صغیرة من أجل معرفة المنفع - ان ة لها، تفترض النظرة إم ة الحد
ارات والثلاجات إلا أن هناك مما یجعل المقارنة ، الكثیر من السلع غیر القابلة للتجزئة مثل الس

ة بین المنافع عة من استهلاك السلعة صع ة للوحدات المتتا   .الحد
أسلوب على هذا الأساس،  ة  رة المنفعة العدد سلوك  لتحلیلتخلى الاقتصادیون عن ف

لات المستهلك اوقدمو  ،المستهلك رة تفض قوم على أساس ف ا حدیثا    .1أسلو
  

ا ة: ثان ة المنفعة الترتیب   نظر
اسدفعت  ة تحلیل ق صعو ي خاصة ما یتعل   العیوب التي واجهت الأسلوب الكلاس

عض الاقتصادیی اس المنفعة،  ة وحدات ق ا، وعدم موضوع م  ینرأسهم الاقتصادی ن وعلـىالمنفعة 
دجس والاه طورها الاقتصاد بـارتو ، الذوورثن، وإ ات السواء قبل أن    .ابتدع منحن

قوم على أساس التحلیإ ات السواء  معنى أن المستهلك ن تحلیل منحن ون قادرا ل الترتیبي 
انت أ على تحدید اعا أكبر أو أقل مجموعة من السل ما إذا  ا لما تعطي أع تعطي إش  أو مساو

، ون قادرا على ترتیب سلم تفأ أن المس مجموعة أخر لات تهلك  على  عمجموعة من السللض
ما افترضت نظرة المنف أخر  مجموعة ل عدد  ش اسها  س ق ة عةول   .2الكم

 :منحنى السواء .1
أنه فات المختلفة من السلعتین المحل الهندس عرف منحنى السواء  التي تعطي y و xي للتول

اع، و مستو  للمستهلك نفس ل مجموعة الإش الزادة أو النقصان لد المستهلك تتش اع  ذا تغیر الإش إ

ات اع یختلف عن المنحنى الآخر من منحن مثل مستو معین من الإش ل منها   عتبرو ، السواء، 

لما  أكثر عن منحنى السواء الذ یبتعد معنى آخر  نقطة الأصل هو المنحنى المفضل للمستهلك، 

اني  لما دل ذلك على زادة المنفعة للمستهلك انتقل منحنى السواء إلى الأعلى ل الب مایلي الش ، وف

  .لكل من منحنى السواء وخرطة السواء

                                                             
ابي نضیرة 1 ره، صدو  .119، مرجع سب ذ
ره، صقطوش رزق  2  .99، مرجع سب ذ
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ل    منحنى السواء: 01ش

  

ل  طة السواء: 02ش   خر
  :مثال

ات من المنفعة انات ثلاث مستو  :إذا أعطي لك الجدول التالي والذ یبین ب
  

III  II  I 
Y  X  Y  X  Y  X 

20  13  15  7  8  1  
16  14  13  8  7  2  
15  15  10  9  6  3  
13  16  7  10  5  4  
8  17  5  11  4  5  
7  18  4  12  3  6  
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  أرسم خرطة السواء؟ :بالمطلو 
  :الحل

  
  

ات السواء .2  :خصائص منحن
مجموعة من الخصائص  ات السواء    :من أهمهاتمتاز منحن

ة المیل - ات السواء سال سار إلى أسفل ال :منحن مین، وهذا منحنى السواء ینحدر من أعلى ال
لما زادت قابله وحدات أقل من السلعة  وحدات إحد السلعتین عني أنه ذو میل سالب لأنه 

حاف على الأخر  ذا أراد المستهلك أن  ة إحد  وإ م ه أن یخفض  اع فعل نفس مستو الإش
؛الس ة السلعة الأخر م  لعتین وزادة 

ة اتجاه نقطة الأصل - ات السواء محد ن الانتقال على منحنى السواء من الأعلى حیث أ :منحن
ة الاستهلاك من إلى الأسفل  م ة  )X( سلعةیتضمن زادة  م بوحدة واحدة مقابل تناقص 

لما انتقلنا )Y(أخر  سلعةتهلاك من الاس عني تناقص میل منحنى السواء  من  وهذا 
فة فةA  التول لى C  ثم إلىB  إلى التول نحنى السواء یجعل وهذا التناقص في میل م Dوإ

ل منحنى   ؛1محدب اتجاه نقطة الأصل منحنى السواء یتخذ ش
 

                                                             
ره، صجص 1  .28اص محمد، مرجع سب ذ
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ل    الانتقال على منحنى السواء: 03ش

 

عضها - ات السواء لا تتقاطع مع  ات السواء، فلو تقاطع إذ  :منحن ستحیل أن تتقاطع منحن
ة واحدة من السلعتین  منحنیي سواء لمستهلك ما ی ) نقطة التقاطع(معنى ذلك أن هناك تر

ا وفقا لتعرف  ین مختلفین منتعطي في نفس الوقت مستو  ن قبوله منطق م المنفعة، وهذا لا 
ان لدینا منحنیي سواء . منحنى السواء ل  Aمتقاطعان في النقطة  U2 و U1فإذا  ما في الش

التالي تعطي نفس مستو  U1 سواءالمنحنى نفس تقعان على  Bو A الموالي، حیث لدینا و
ة المنفعة النس ومنه لا بد أن  U2نهما تقعان على منحنى سواء واحد لأ Cو A ونفس الشيء 
 .1نفس مستو المنفعة وهذا غیر منطقي Cو Bتعطي 

 

 

ل    السواء اتمنحن استحالة تقاطع: 04ش
  
  
  

                                                             
ره، صآمال مرزوق،  1  .16مرجع سب ذ
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ات السواءل حالات خاصة .3 :منحن 

ما تقدم أن منحنى السواء في الحالات ال ا نحو نقطة الأصلرأینا ف ون محد ة   ، مععاد
ة الإحلال بین السلعتین حقید الدراسة الإشارة إلى أن درجة التحدب تتوقف على مد قابل  ، وللتوض

ال الخاصة نش عض الأش ات السواءیر إلى وجود    .1منحن
عة السلع حسب .1.3    :نمیز بین حالتینو  :طب
ون أمام هذه الحالة عندما یتعذر الإحلال بین و : حالة السلع المتكاملة - أن و  السلعتین،ن

استهلاكالمنفعة لا تتحق أخذ السلعتین معا   ل منحنى السواء ، و لش المحورن  ش
ونین ة قائمة المتعامدین م ما بینهما زاو قى على نفس منحنى السواء ف ، وأن المستهلك سی

ات انت الكم ه من إحد السلعتین مهما  ات السلعالمعروضة عل م انت  ة الأخر ، إذا 
نحنى سواء آخر محصلا بذلك على مستو منفعة أكبر، الإنتقال إلى م أنه من أجلثابتة، و 

ة فلابد من زادة نفس النس ات السلعتین معا و  .م
 :حالة البدائل التامة -

املا لسلعة أخر حدث هذا عندما تكون سل لا  سلعةعة معینة بد  ، إلى درجة أن ینظر لهما 
ل خ ،واحدة أخذ منحنى السواء في مثل هذه الحالة ش ، م ینحدر من أعلى إلى أسفل مستقو
سار بإتجاه و من مین، و  ال ل ال ما هو موضح في الش   : الآتيذلك 

  

  
ل     في حالة البدائل التامة السواء ىمنحن: 05ش

  

  :ذوق المستهلكحسب .2.3
  

  : نمیز بین حالتینو 
 

ة - ون  :حالة السلع غیر المرغو ا في حالة  لا أفق أخذ منحنى السواء ش في مثل هذه الحالة 

                                                             
ره، صعبد القادر بوالسبت،  1  .51مرجع سب ذ
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ةX  السلعة ون السلعغیر مرغو ا في حالة  ةY  ة، ورأس ان یوضحان مثل غیر مرغو لان الآت ، والش
ة و  هذه الحالة ةلالنتیجة في الحالتین مناف ع بدیه   ؛إحد مستلزمات رشادة المستهلك عدم التش

فة - ة ضع لا و  :حالة السلع التي تكون إلیها الرغ ات السواء في مثل هذه الحالة ش تأخذ منحن
ون الر  ل الأفقي في حالة  ةقترب من الش فة، و X ة إلى السلع غ ل الرأسي في ضع قترب من الش

ة إلى السلعة فةY  حالة تكون الرغ   .ضع
 

 :المعدل الحد للاحلال .4
ة معینة من السلعة  م ه استبدال  موج ة من السلعة  Xهو معدل یتم  قى  Yم شر أن ت

ة   .1ثابتة المنفعة الكل

  
ل  ح مدلول المعدل الحد للاحلال: 06ش    توض

ات المثال الساب: مثال   الاعتماد على معط
ات الثلاثحسأ: المطلوب لة للمنحن فات المش   ؟ب المعدل الحد للإحلال بین التول

 :الحل
III  II  I 

TMS Y  X  TMS Y  X  TMS Y  X 
-  20  13  -  15  7  -  8  1  
-4  16  14  -2  13  8  -1  7  2  
-1  15  15  -3  10  9  -1  6  3  
-2  13  16  -1  7  10  -1  5  4  
-5  8  17  -4  5  11  -1  4  5  
-1  7  18  -1  4  12  -1  3  6  

 

                                                             
ابي نضیرة 1 ره، صدو  .122، مرجع سب ذ
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ة .5  :خ المیزان
ن شران التي یات من سلعتة الكمزانیوضح خ المی مؤ م ض ود فائوج ة ثابتة دون زانیها 

ات من Y و Xسلعتین  على R افتراض أن المستهلك ینف الدخلو ، ةزانیأو عجز في الم ی فإن التر
ةة اضالمعادلة الر  تحق هاتین السلعتین   R=XPx+YPy: الآت

ة ن استخراج العلاقة الآت م  Y=(R/Py)-X(Px/Py) :ومن خلال هذه المعادلة 
ةالعلاقة الأخیرة معادلة خ الم وتمثل ة  وهي یزان ات السلع ع الثنائ التي Y و Xالمحل الهندسي لجم

ن الحصول علیها ل الآتي عند مستو دخل معین وأسعار معینة للسلع م   :ما یوضحه الش

  
ل  ة: 07ش    خ المیزان

  

ل ة المشتراة من السلعة نلاح ومن خلال الش متنع  R/Pxتساو  X أن الكم عندما 
ة المشتراة من السلعة وأن  Xالمستهلك عن شراء أ وحدة من  متنع  R/Pyتساو  Yالكم عندما 
ظهر نلاح أن ما  ،Yالمستهلك عن شراء أ وحدة من  ة  م میله في خ المیزان ل خ مستق ش

ن شراالتي ن یة من السلعتكمالة توضح زانیمعلى خ التقع نقطة  ، وأن أسالب اقي،ؤ م  ها دون 
ن شراالتي ن یوأ نقطة أسفل هذا الخ توضح مجموعة من السلعت  ها مع وجود فائض فيؤ م

ل من نقطة المبدأ ونقطتي تقاطع خ المهذا و . ةزانیالم ة مع المحاور زانیتمثل مساحة المثلث المش
اتة أعلى هذا الخ تمثل وأ نقط ة،زانیالم فضاء ات إالتي تقع خارج حدود  نیمن السلعت الكم ان م

  .لا تكفي لشرائها ةزانیالم المستهلك أ أن
ة نتیجة للتغیر إما في دخل المستهلك أو أسعار السلع هذا و   Pyو Pxتغیر وضع خ المیزان

قاء الأسعار ثابتة فإذا  ة(تغیر الدخل مع  ت في مستو هذه الحالة عن التغیراتعبر  )على خ المیزان
ة للمستهلك طالما  الاسمي التي تؤد إلى التغیر في مستو الدخل الدخل قي أ القدرة الشرائ الحق

التالي یتحرك أن  افترضنا ة نحو خالأسعار ثابتة، و الأعلى في حالة زادة الدخل، ونحو  المیزان
أخذ موض الأسفل في حالة ذلك  مانقصان الدخل، و ل  عا جدیدا متواز    :الآتيیوضحه الش
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ل  ة: 08ش    أثر تغیر الدخل على خ المیزان
  

ات الدخلتغیر سعر إحد السلعتین أما إذا  ة یتغیر  مع ث عند مختلف فإن وضع خ المیزان
لا ما یوضحه Yأو  Xالأوضاع الناتجة عن تغیر سعر السلعة  انن االش   :لآت

  

ل  ة Xأثر تغیر سعر السلعة : 09ش    على خ المیزان
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ل أعلاه نلاح أن  ة من زانیؤد لدوران خ المت xادة في سعر السلعة الز ومن خلال الش
دوران خ ل xنخفاض في سعر السلعة ؤد الاینما ی، بدوران عقارب الساعة ي اتجاهف xة السلعة ناح
  . 1الاتجاه المعاكس لاتجاه دوران عقارب الساعة ة فيزانیالم

  

  

ل  ة Yأثر تغیر سعر السلعة : 10ش   على خ المیزان
  

ل أعلاه نلاح أن   ة فيزانیؤد لدوران خ المت Yادة في سعر السلعة الز ومن خلال الش
دوران خ ل Yؤد الانخفاض في سعر السلعة ینما یالاتجاه المعاكس لاتجاه دوران عقارب الساعة، ب

  . 2اتجاه دوران عقارب الساعة ة فيزانیالم

 :توازن المستهلك .6
اع في حدود ن من الإش  أسعاردخله و  إن هدف المستهلك الرشید هو تحقی أكبر قدر مم

ستطفي السوق السلع  ا، حیث  ما نعلم أن  تار ع المستهلك تحدید خ ة، و فات السلع مختلفة من التول

فات الموجودة على طول منحنى السواء تحق ع التول اع، لكن هناك  جم للمستهلك نفس مستو الإش

فة مثلى واحدة التي تحق التوازن  ل أدناه تول   .ما هو مبین في الش

  

                                                             
ره، صسهیلة بوجرادة،  1  .100مرجع سب ذ

2 steven a. greenlaw, david shapiro, Principles of Microeconomics, Timothy Taylor, 
published, 2nd edition, 2011. 
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ل  ات السواء: 11ش استخدام منحن    توازن المستهلك 
اع ممكتحق أI3  على منحنى السواء الواقعة D أعلاه یتضح أن النقطة لمن الش  نبر إش

، إلا أنها  عات التي تقونها واقعة على منحنى سواء أعلى من المنحنللمستهلك،  علیها النقا الأخر
اتتمثل ن لا ان سبب وقوعها خارج إم والمتمثلة بخ ) أ دخل المستهلك(المستهلك  قطة التوازن 

ة،  الرغم من  Cو B  ذلك النقاالمیزان قعان على خ لا تمثلان نقا توازن  ةونهما  أ ( المیزان
اع مملا ت همانلكو ، )المستهلك اتانإم ضمن ل النقطة  المقابل، نمثلان أقصى إش نقطة  Aتش

ن من السلعتین اع مم ونها تمثل أقصى إش المستهلك  حدود دخلوتقع ضمن  توازن المستهلك 
ة وتسمى هذه النقطة بنقطة التوازن المتمثل بخ  والتي عندها یتساو میل ) المماس نقطة(المیزان

ةمنحنى السواء وخ  ون في حالة توازن وف ل، المیزان ةنظرة ذا فإن المستهلك   المنفعة الترتیب
ة عند نقطة التماس بینلسلوك المستهلك  ون عندهاالسواءمنحنى و  خ المیزان  ، والتي 

ة ا لمیل خ المیزان 1میل منحنى السواء مساو
.  

لة المسته التعبیر الراضي تتلخص مش ستهدف تحقی توازنه في العمل على و لك الذ 
ة ذلك  تا ن  م ة، و قید المیزان عد تقییدها  ل الوصول بدالة منفعته إلى نهایتها العظمى ولكن  الش

  2:الآتي
  

                                                             
ره، صقطوش رزق  1  .108، مرجع سب ذ
اضي،  ،زغیب شهرزاد، رشید بن الذیب 2 عة الاقتصاد الجزئي أسلوب ر ة، الجزائر، الط دیوان المطبوعات الجامع

ة،   .26-24، ص ص2013الثان
 

X 

Y 
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Max U:       max f(x,y)                    دالة الهدف:  

S/C:            R=XPx+Ypy                دالة القید:  
یب دالة لاغرانج وبما أن الأمر یتعلق بتقیید ن تر م ة ف قید المیزان اقتراحها من  التي تم دالة المنفعة 

  :مایلي Tucher & Khunطرف  
L=Uxy+(R-xPx-yPy)  

م اهذه  ع ق ة لجم النس ة  ة، أ  (x , y)لدالة تكافئ دالة المنفعة الأصل التي تحق معادلة المیزان
ة لكافة التراكیب التي تقع على خ السعر ة النس   :وتحق الشرو الآت

م الدالة *   :هي Lالشرو الأولى اللازمة لتعظ
ة لكل من أن تكون ا النس ة الأولى لدالة لاغرانج  ة للصفر، و ینتج  λو  x، yلمشتقات الجزئ مساو

ما یلي   :عن هذا الشر ثلاث معادلات بثلاث مجاهیل 
L’x=0  → U'x=Px ………..…(1) 
L’y=0  → U'y =Py ……….…(2) 
L’=0  → R=xpx+ypy ……….(3) 

  λ =U’x/ Px = U’y /Py   أو U’x/U’y=Px/Py )........4( :نجد) 2( و) 1( من المعادلتینو 
افئ أقصى منفعة في حالة تحق الشر الثاني،  )4(وتمثل المعادلة الأولى من  شر التوازن والذ 

ه فإن ال ما سب الاشارة إل ة الأسعار عند هذه النقطة؛ أما و معدل الحد للإحلال یتساو مع نس
ة  ة المنفعة الحد اع عندما تكون نس صل إلى أقصى إش ة فهي توضح أن المستهلك  المعادلة الثان

ة لسعرها تساو  Xللسلعة   الحدیة المنفعة عن تعبر والتي) لاغرانج مضاعف( λالنس
 القانون عبارة وھو Y للسلعة بالنسبة الأمر وكذلك ،X على ةالأخیر المنفقة النقدیة للوحدة
  . gossen لقوسن الثاني

ارة ) 4( من المعادلةو  س ونعوضها  Yبدلالة  Xنستخرج ع لنحصل على ) 3(المعادلة  فيأو الع
س وأ Yوالتي تمثل إما دالة الطلب على السلعة ) 5(المعادلة    . الع

ض المعادلة  عد تعو   .نحصل على دالة الطلب على السلعة الأخر ) 4(ادلة في المع) 5(و
م تحدید ول فة المثلىق م الدخل و  التول ض ق   .الأسعار المعطاة في دوال الطلبنقوم بتعو

م الدالة الشر  ارة عن : Lالثاني الكافي لتعظ فة المحددة من الشر اللازم أ وهو ع ات أن التول لإث
ة من السل ات المطلو الفعل هدف المستهلك و عتین تالكم ون  قتضي تحق هذا الشرحق  أن 

سي ة  المحدد اله ة لدالة لاغرانجمن الدرجة الذ یتكون من المشتقات الجزئ ا  الثان حسب موج و
   :مایلي
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ل الآتي الش سي  ن اختصار المحدد اله م   :و

  
مة المحدد نعتمد طرقة النشر ةولإیجاد ق الإعتماد على القاعدة التال   :، وذلك 

  
مثل    :حیث 

 i  :رقم السطر  
J  : لعمودارقم  

Aij  : لموجود في السطر االعنصرi  والعمودj   
Dij  :عد حذف عناصر السطر المحدد ا قي    jوالعمود  iلمت

  : اتملاحظ

اع الكامل وتحدب منحنى ا توجد نقطة توازن وحیدة - ة عدم الاش  ؛لسواءوهذا راجع لفرض

لا آخـر مـن - اع حاجاته ش ون  قد یواجه المستهلك عند محاولة إش س دائما  لة، فل المش
هدف تحقی مة الدخل الذ ینو إنفاقه و ون  المستهلك محددا لق انا  ه أكبر منفعة، فأح
سعرها في السوق،  امعینة ومحدد المستهلك محددا المنفعة التي یرد الحصول علیها من سلع

ات التي تحق له عمل على الحصول على الكم أقل إنفاق  وهنا  ذلك المقدار من المنفعة و
ة تعبر ن، هذه الوضع ة عن  مم طرقة حل هذه و قید المنفعة تحـت )الدخل(الإنفاق تدن

ة ة لا تختلف عن طرقة  الوضع م المنفعة تحت قید الـدخل،حل وضع فق أن في هذه  تعظ
ح دالة  ح الهدف هي دالة الدخل القید هي دالة المنفعة ودالةالحالة تص ذلك تص دالة  و
ل التالي منمضروب لاغرانج   :الش

 

L=XPx+YPy+λ (U0– Uxy)  
ا وشرو حلها هي     سي سال ون المحدد اله م مع وجوب أن    .نفس الشرو في حالة التعظ
  
  

H 
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  : مثال
ك دالة المنفعة   :لتكن لد

U= 3XY  

 :المطلوب
ل سلعة و أوجد  -1 م المنفعةالتي تسمح للمستهلك دوال الطلب على  عند مستو ثابت من  بتعظ

ات عند التوازن ثم  R الدخل تأكد من أنها تحق أدنى تكلفة للمستهلك إذا علمت و أحسب الكم
 : أن

R=90, Px=1, Py=3 
ة الإنفاق عند مستو ثابت من الم -2 ثم  U0نفعة أوجد دوال الطلب التي تسمح للمستهلك بتدن

ات عند التوازن    :أنتأكد من أنها تحق أدنى تكلفة للمستهلك إذا علمت و أحسب الكم
U0=729, Px=1, Py=3  

  :الحل
ل سلعة و - 1 م المنفعةالتي تسمح للمستهلك ایجاد دوال الطلب على    :بتعظ

L=3XY+(R-xPx-yPy)  
ة عد حساب المشتقات الجزئ   :من الدرجة الأولى ومساواتها الى الصفر نحصل على و

L’x=0  →3 Y =  Px ……………(1) 

L’y=0  →3 X = Py ………..……(2) 

L’=0  → R=xpx+ypy ………………….(3) 
قسمة    )4............( x=yPy/Pxأو  y=xPx/Py: نجد) 2(على ) 1(و

ض    :نجد) 3(في ) 4(و بتعو
X*= R /2Px  ,  y*= R /2 Py    

ات عند التوازن  - 2  : الكم
م     :وال الطلب لنحصل علىفي د , R=90  Px=1, Py=3نعوض ق

X*= 45  ,  y*= 15   
ات  حساب المحدد الا تعظم منفعةوللتحق من أن هذه الكم ه أن لمستهلك نقوم  شتر ف سي والذ  ه

مته  ةتكون ق   .      موج
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  .ومنه الشر محق
 
ل سلعة و - 2 ة الإنفاقایجاد دوال الطلب على    :التي تسمح للمستهلك بتدن

التالي وس مضاعف لاغرانج    :في هذه الحالة نستخدم طرقة مع

L=xpx+ypy+(U0-3XY) 

ة من عد حساب المشتقات الجزئ   :الدرجة الأولى ومساواتها الى الصفر نحصل على و

L’x=0  → Px =3  Y……………(1) 

L’y=0  → Py =3X………..……(2) 

L’=0  → U0=3XY………………….(3) 
قسمة    )4............( x=yPy/Pxأو  y=xPx/Py: نجد) 2(على ) 1(و

ض    :نجد) 3(في ) 4(و بتعو
X*= (U0 Py /3Px)1/2  ,  y*= (U0 Px /3Py)1/2    

ات عند التوازن  - 2   : الكم
م     :دوال الطلب لنحصل على U0=729, Px=1, Py=3نعوض ق

X*=√729= 27  ,  y*=√81= 9   
حساب ات أدنى تكلفة للمستهلك نقوم  ه أن  وللتحق من أن هذه الكم شتر ف سي والذ  المحدد اله

ة مته سال   .      تكون ق

 

 
  .ومنه الشر محق

 
  

0 
3 

3 
0 = 0 [(0)(0)-(-3)(-3)]-3 [(3)(0)-(-1)(-3)]+(-1)[(3)(-3)-(-1)(0)]=9 

0 
-3 
 

-3 

0 = 0 [(0)(0)-(-3x)(-3x)]+3 [(-3)(0)-(-3y)(-3x)]+(-3y)[(-3)(-3x)-(-3y)(0)] 

-3y 

-3x 

-3y 
 

-3x 
 

0 

= -54yx <0           ة م  , y,x  موج لأن ق
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ة توازن دراسة  .7  :المستهلك في ظروف دینام
ذا حدث وأن تغیر الدخل أو  ن، وإ اع مم ما أن المستهلك یرغب دائما في تحقی أكبر إش

صل إلى وضع ت عید ترتیب مشتراته حتى  وازن سعر إحد السلعتین، فلابد على المستهلك أن 
ة المستهلك ومن ثمة  اشرة إلى التغیر في معادلة میزان جدید، لأنه بتغیر الدخل أو الأسعار نصل م

ل حالة على حد الدراسة  ة من الوضع الأصلي إلى وضع جدید، وسنتناول    .ینتقل خ المیزان

ة التوازن أ. 1.7   :ثر تغیر دخل المستهلك على وضع
وضع تغیر نه سیترتب على ذلك فإ yو  xات سعر السلعتین في حالة تغیر دخل المستهلك وث

صل بین نقا التوازن  ،التوازن  سمى المنحنى الذ  توقف اتجاه و  ،الدخل - ستهلاكالامنحنى  الجدیدةو
ة للسلعة عة الاقتصاد انت الهذا المنحنى على الطب ة، فإذا  ة سلعة عاد مال كون العلاقة بین ت أو 

ة ات المطلو ة؛ حیث تؤد زادة الدخل إلى زادة من السلع الكم ات  ودخل المستهلك علاقة طرد الكم
س ة من السلعة والع أخذ منحنى ، المطلو ل المقابل الدخل - ستهلاكالاو   .الش

 

 

ل  ةدخل في حال-منحنى استهلاك: 12ش ة أو الكمال   ة السلع العاد
ة بین س ا أین تكون العلاقة ع ة والدخل؛ حیث تؤد  أما في حالة السلع الدن ات المطلو الكم

ل  زادة الدخل إلى ما یوضحه الش س  ة من السلعة والع ات المطلو هي  Yالسلعة( التاليانخفاض الكم
ا في هذه الحالة   .1)السلعة الدن

                                                             
1johanna etner, meglena jeleva, microéconomie, Dunod, Paris, 2015, P71. 
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ل  ا-منحنى استهلاك: 13ش  دخل في حالة السلع الدن

ة التوازن .2.7   :أثر تغیر سعر إحد السلعتین على وضع
ات دخل المستهلكفي حالة ت فة وسعر السلع ا غیر سعر إحد السلعتین وث لأخر تنتج تول

ة جدیدة ة الناتجة عن تغیر السعر ، والمنحنىتوازن صل بین مختلف النقا التوازن  سمى الذ 
افتراض، السعر - ستهلاكالامنحنى  ن تمثیل  Xوتغیر سعر السلعة  Yو Xوجود سلعتین  و م فق 

أتيهذا المنحنى ب ما  ا    :ان

 

ل    سعر- منحنى استهلاك: 14ش

ل  ة مع نلاحومن خلال الش محور  أن هذا المنحنى یبدأ من نقطة تقاطع خ المیزان
ة منوذلك لأ y)محور السلعة (التراتیب  ة المطلو  ،السلعتین قائم على مبدأ الإحلال ن التغیر في الكم

ه عندما یرتفع سعر ات من السلعة إالسلعة ف وعل م حل محلها  قلل من استهلاكه منها و ن المستهلك 
Y  قى سعرها ثابت صل إلى الحد الذ ینصرف المستهلك عن شراء  ستمرو التي ی الإحلال حتى 
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امل دخله فق لشراء السلعح xالسلعة  النقطة  عبرو ، yة یث یخصص  ل  ، R/Pyعنها في الش
ة منحنى الاستهلاك  ل مجموع هذه النقا التوازن ش   .1رالسعو

  :مثال
ل ة  U=XY+2X:لتكن دالة المنفعة لمستهلك ما من الش فرض أن   R=XPX+YPY، وقید المیزان

  .32=وأن الدخل  4،2لى الترتیب هما ع Y.X سعر 
  :المطلوب

ا منحنى  8ثم  4إلى  2من  Xفرض تغیر سعر -1 ان قاء العوامل الأخر ثابتة، مثل ب مع 
 المراف له؟  Xو منحنى الطلب على السلعة سعر-استهلاك

ا منحنى استهلاك12ثم  20إلى  32فرض تغیر الدخل من  -2 ان دخل ومنحنى أنجل -، مثل ب
عتها؟   Xةللسلع  ثم حدد طب

 :الحل
اني لمنحنى استهلاك -1  :المراف له  Xمنحنى الطلب على السلعةو  سعر- التمثیل الب

قاء العوامل الأخر ثابتة  8ثم  4إلى  2من  Xعند تغیر سعر م  تكون مع    :xق
8  4  2  Px  

2.5  5  10  X  
  سعر- منحنى استهلاك

 
  

  

  xمنحنى الطلب على السلعة 

                                                             
حیلة،  1 ره، صآمال   .39مرجع سب ذ

Y 

 
8 

X 16          8            4  
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م  تكون  12ثم  20إلى  32عند تغیر الدخل من  -2  yو  xق
12  20  32  R  
5  7  10  X  

1/2  3/2 3 Y  
  

 

  
  

  

  
 

ه ةهي  X: وعل   .سلعة عاد

X 10 5 2.5 

8 

2 

4 

Px 

Y 

3 

5 

8 

X 16 10 6 

 

20 

12 

7 10 5 

32 

X 

R 
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تغیر السعر النسبي الذ  یبرز فيالأول  تأثیر مزدوج Xتغیر سعر السلعة ل على العموم إن
ؤد تغیر السعر النسبي إلى ما  السلع التي یواجهها ستعمل من طرف المستهلك لمقارنة أسعار و

أثر الإحلال ظهر من خلال ، والثانسمى  قي للمستهلك أو في تغیر قدرته ي  تغیر الدخل الحق
ة، إذا انخفض قي الأخر ودخل المستهلك ثابتة ف قیت الأسعارو  Px الشرائ حیرتفع الدخل الحق ص  و

ات من السلعقادرا على شراء المستهلك  م أثر ، و أكثر  سمى  قي إلى ما  ؤد التغیر في السعر الحق
  .الدخل

ن  م قة و م السا ص المفاه   1 :على النحو الآتيتلخ
 

  أثر الدخل+ أثر الإحلال = أثر السعر
 

  : حیث أن
ات : أثر الإحلال - قي ثابتy و xهو التغیر الحاصل على الكم  ؛مع افتراض أن الدخل الحق
ات من السلعتین : دخلأثر ال - لناتجة عن التغیر في الدخل ا yو xهو التغیر الحاصل على الكم

قي   .فق الحق
مایلي ا  ان ح ذلك ب ن توض م   :و

  

ل    أثر الدخل وأثر الإحلال: 15ش

  

اس أثر الإحلال وأثر الدخلهذا وتوجد طرقتا ي ن لق س وطرقة سلاتس ، هما طرقة ه
س وحسب قة ه اع المحق عند  طر قى محافظا على نفس مستو الإش فترض أن المستهلك ی

                                                             
1 Jérôme Lecointre, Micro-économie, Deboeck superieur s.a., 2018, Paris, P46. 
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ة  فة التوازن ةالتول التالي ینتقل المستهلك  E الابتدائ ة تقع على نفس  إلىو ة جدیدة وهم فة توازن تول
فة  ه التول ةمنحنى السواء الذ تقع عل عد انخفاض السعر  E الابتدائ عد عزل و  Px.وهذا  ثر أذلك 

ون الوضع الجدید للمستهلك هو نتیجة لأثر الإحلال فق فة ، و الدخل حیث  ات التول لإیجاد إحداث
أتي E2ة الوهم ما    1 :نقوم 
 X( حد المتغیرات بدلالة الآخرأنستخرج  Umx/Px=Umy/Py انطلاقا من شر التوازن  -

س Yبدلالة   ؛)أو الع
مة المنفعة العلاقة الأخیرة نعوض  - عدما نحسب ق ة في دالة المنفعة فنجد المتغیر الثاني،  الكل

ات التب ةإحداث فة الابتدائ   ؛ول
ما یخص أنعوض في المعادلة الأولى لإیجاد المتغیر الأول - ثر الإحلال أ الانتقال من ، هذا ف

فة  ة التول فةالابتدائ فة تثر الدخل فیتجسد في انتقال المستهلك من الأأما ة، الوهم إلى التول ول
ة  ةالوهم فة توازن عد من الدخلمستفیدا من الجزء ال E1جدیدة  إلى تول  .مست

ة الموافقة حلكل سلعة  ES وعلى العموم، فإن أثر الإحلال سب من خلال الفرق بین الكم
فة  فة و  E2للتول ة الموافقة للتول ة حف ER، أما أثر الدخل Eالكم سب من خلال الفرق بین الكم

فة  فة و  E1الموافقة للتول ة الموافقة للتول عطي، E2الكم   .ET2الأثر الكلي  ومجموع الأثرن 
ة منها تتغیر في نفس اتجاه  ة المطلو انت الكم ة إذا  مال ة أو  وتعتبر السلعة سلعة عاد

ة منها  ة المطلو ما تتغیر الكم أثر الدخل،  قي المعبر عنه  س اتجاه تغیر تغیر الدخل الحق في ع
ا ون  السعر، أما في حالة السلع الدن ون أثر الإحلال وأثر الدخل متعاكسین لكن أثر الإحلال  ف

ة إلى انخفاض  ة من السلعة التي انخفض سعرهاأقو ؛ حیث تؤد زادة القدرة الشرائ ة المطلو  الكم
لخص الجدول المقابل نة  و عة السلعةالحالات المم في حالة انخفاض سعرها، وعلاقتها مع  وهذا لطب

ة افتراض أنها(السلعة الأخر  معاكسة لحالة  النتائج في حالة ارتفاع السعر تكون و  )سلعة عاد
   .الانخفاض

  الأثر الكلي  أثر الدخل  أثر الاحلال  
ة(موجب   موجب  Xالسلعة  ة(موجب   )سلعة عاد   )سلعة عاد

ا(سالب  ا(موجب   )سلعة دن   )سلعة دن
فن(سالب    )سلعة ج

    سالب  Yالسلعة 

  موجب

X وY متكاملتان 
X وY بدیلتان  
X وY مستقلتان  

                                                             
حیلة،  1 ره، صآمال   .44مرجع سب ذ

2 jalel berrebeh, cours de microéconomie, université de carthage, 2012/201, P89. 
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س أما طرقة ي ه فة فت سلاتس شتر نفس التول ة فترض أن المستهلك   ارتفاععد  Eالابتدائ

ة من المعلوم أن شراء و Py السعر فة الابتدائ عد اRیتطلب دخلا قدره  Eالتول رتفاع السعر من ، و
فة  البدیهي أن یتطلب شراء ذا افترضنا أن و . كبر من الدخل المتاح لد المستهلكدخلا أنفس التول إ

مة الدخل الجدید ملك فعلا ق طرح هوالسؤال ف المستهلك  فة : الذ  شتر التول ة هل س أم  Eالابتدائ
فة أفضل  اعا أكبر، شتر تول فتعطي إش ه لإیجاد التول ة وعل نستخدم معادلة الدخل  E2ة الوهم

 Yبدلالة  X(نستخرج أحد المتغیرات بدلالة الآخر  Umx/Px=Umy/Py وانطلاقا من شر التوازن 
س ثم نعوضه في ، الأولفنجد المتغیر  معادلة الدخل الجدیدنعوض العلاقة الأخیرة في و  ؛)أو الع

ما یخص حساب ؛ يالمعادلة المستخرجة من شر التوازن نجد المتغیر الثان ثر أثر الدخل و أوف
س مابهالإحلال یتم بنفس طرقة حسا   .1المستخدمة في تحلیل ه

  

  :مثال
ل   U= X2Y :لتكن لدینا دالة منفعة لأحد المستهلكین من الش

ان دخل هذا المستهلك سته PY= 2 ، PX= 6هي أسعار السلعو  R= 54هو  فإذا  لك عند التوازن و
  .yوحدات من  9و  X وحدات من 6

قاء  2 إلى 6من  xض سعر السلعة اانخفنتیجة  xأوجد الأثر الكلي على السلعة  :لمطلوبا فرض  و
  .ثابتة الأخر  المتغیرات

 :الحل
قاء الدخل الاسمي وسعر السلعة  PX= 2لى إ Xعند تغیر سعر السلعة  فة  ثابتین Yو فإن التول

ة  ن حسابها التوازن م ض طرقةتتغیر و   :فینتج لدینا التعو

R=xPx+yPy   →     54=2x+2y  →       y=27-x ………(1) 

ض المعادلة  تعو   :في دالة المنفعة نحصل على) 1(و

U=x2(27-x)=27x2-x3………(2) 

اشتقاق المعادلة  ات التي تعظم منفعته نقوم  حصل المستهلك على الكم ومساواتها مع  )2(وحتى 
  الصفر

                                                             
حیلة،  1 ره، صآمال   .45مرجع سب ذ
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U’x=0  → 54x-3x2=0  → x(54-3x)=0  → x=18 , y=9   

ة الجدیدة فة التوازن  .وهي التول
ه ف   18-6 = 12: لانخفاض السعر هو ET إن الأثر الكليوعل

ي هذا الأثر الكلي یتكون من أثر الدخل وأثر الإحلال س قوم بإلغاء التحسن في ن وحسب سلات
ة الناتجة عن انخفا قاء الدخل الاسميالقدرة الشرائ وذلك إلى المستو الذ یجعل  ثابتا، ض السعر و
ن من اقتناء نفس ة الأولى المستهلك یتم فة التوازن مة الدخل اللازمة لاقتو  التول فة هيق   :ناء هذه التول

R = 2(6) + 2(9) = 30 
ة الأولى ل أن امو  فة التوازن ة للدخل الجدیدالتول النس ة  حث ، مما یست توازن تعین علینا ال

ة الجدیدة والخاصة بخ فة التوازن ة الوهمي عن التول نفس الطرقة الأولىالمیزان حل جملة  ، و و
قة نجد قي  Y= 5و X= 10   المعادلة السا قاء دخله الحق فة الجدیدة إذن المستهلك ورغم  وهي التول

ه على السلعة   إذن أثر الإحلال هو Yا محل السلعة نتیجة إحلاله ذلكو  Xثابتا إلا أنه زاد من طل
ة الجدیدة  ارة عن الفرق بین الكم مة ) 10(ع ة القد    . 4وتساو ) 6(والكم

 

  .12-4= 8أ  ES الاحلالأثر  مطروحا منه ET هو الأثر الكلي ER وأثر الدخل

قي المستهلك على نفس ة إلى المستو الذ ی س یلغي التحسن في القدرة الشرائ  إن ه
ل مواز لخمس ش ة الوهمي سیه  عني أن خ المیزان اع الأول، هذا  ة الذ  تو الإش المیزان

ح مماس لمنحنى ص س الأسعار الجدیدة حتى  فة  هي التماس هذه ، ونقطةالسواء الأول ع تول
ة  اتها حساب نقومتوازن ات وف إحداث   PY= 2  ،PX=2  ،R=32المعط

ة لة هنا هي تدن حلها  الدخل تحت قید المنفعة إذن المش والدخل  Y=4,3و X=8,6  نجدو
فة هو اللازم للحصول على هذه   :التول

R= 2(8,6) +2(4,3)= 25,8  
  :ومنه أثر الإحلال

ES= 8.6-6=2.6 
 

  :وأثر الدخل 
ER=12-2.6=9.4 

 أو
ER=18-8.6=9.4 
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ن الفصل الأول   :تمار
ن الأول   :التمر

ما یلي لدینا مستهلك عقلاني ستبها  ة التي  اس المنفعة الكل نه ق   :م
  9  8  7  6  5  4  3  2  1  الوحدات

UTX 60  100  130  150  165  175  181  185  187  
سعر  شتر السلعة    2= دج و أن منفعته للنقود ثابتة  3إذا علمت أن المستهلك 

  : المطلوب
  .احسب فائض المستهلك الكلي والحد- 1
  لهذا المستهلك؟استخرج وضع التوازن - 2

ن الثاني   :التمر
ك الجدول الآتي   :إل
Q 1  2  3  4  5  6  7  8  

UTX  96  176  248  308  356  388  412  424  
UTY 64  120  168  208  240  264  280  288  

  Px=4 , Py=2 , R=32: إذا علمت أن: المطلوب
ة لــ  - 1 م المنافع الحد   .Yو  Xاحسب ق
  .استخرج وضع التوازن في هذه الحالة - 2
  

ن الثالث   :التمر
ل الآتي الش               U=20XY:دالة المنفعة لمستهلك ما معطاة 

  :المطلوب
  .أوجد دوال الطلب على السلعتین و التي تعظم منفعة المستهلك - 1
مة  - 2 ان  Yو  Xأحسب ق    R=18, Py=2, Px=4إذا 

ع ن الرا   : التمر
ستهلك سلعتین  ة لهما  Yو  Xشخص   :معطاة على الترتیبالمنافع الحد

Umx =6X1/2Y3/2          Umy =6X3/2Y1/2  

 :المطلوب
مة المعدل الحد للإحلال -1 لتا السلعتین؟و  4، إذا أراد استهلاك  TMSأحسب ق  حدات من 
ان الدخل  -2 فةY 30، وسعرX 60، سعر360إذا  ة؟ إذا ) 4،4(، هل التول فة التوازن تمثل التول

ن  م یف  م منفعته؟ان لا بین  غیر هذا الشخص استهلاكه لتعظ   أن 
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ن الخامس    :التمر
ل ة  U=XY+2X:لتكن دالة المنفعة لمستهلك ما من الش فرض أن   R=XPX+YPY، وقید المیزان

  .32=وأن الدخل  4،2هما على الترتیب  Y.X سعر 
  :المطلوب

ن؟ ثم م -3 اع مم ة اللتان تحققان أكبر إش ات التوازن اإیجاد الكم ان  .ثل الحل ب
ح المعنى  -4 قا، مع توض ة سا فة المثلى المحسو حساب المعدل الحد للإحلال عند التول

 الاقتصاد لها؟
ن السادس   : التمر

ان لمستهلك ما دالة المنفعة   U=1/2 XY2: إذا 

 :المطلوب
فة المثلى إذا علمت أن -1  ,Px=1, Py=3: حدد دوال الطلب على السلعتین؟ ثم حدد التول

R=16؟ 
ة  -2 اشرة على الدخل بنس ة م ومة فرض ضر  ، حدد دوال الطلب الجدیدة؟ %10إذا قررت الح
ة  -3 اشرة على سعر السلعتین بنس ة غیر م ومة فرض ضر ، حدد دوال %10إذا قررت الح

 الطلب الجدیدة؟
اشرة على الدخل بنس -4 ة م ان المستهلك مخیرا بین دفع ضر ة غیر  %10ة إذا  أو دفع ضر

فضل في هذه الحالة؟ علل إجابتك ة، ماذا  اشرة بنفس النس   .م
م  -5 ومة المفاضلة بین  تدع شي  قررت  الح  Pyنتیجة لغلاء الاسعار و تراجع المستو المع

صفتك خبیر% 15، او زادة الدخل بـ %20 بإعانة قدرها اقتصاد ایهما افضل ) ة(، 
 .للمستهلك

  

عالتمر    : ن السا
ة غة الآت الص انت دالة المنفعة لمستهلك ما ممثلة    :إذا 

U=16X + 32Y –( ½) X2 –( ½) Y2 
  4X + 5Y = 80: تحت قید
 :المطلوب

ض أوجد أن -1  U=384+(16/5)X-(41/50)X2: استخدام طرقة التعو
مة  -2  .التي تعظم منفعة هذا المستهلك Yو  Xحدد ق
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ن الثامن   :التمر
ك دالة المنفعةلت   :كن لد

U= 1/2 XY2 
ان دخل المستهلك هو  ستهلك عند التوازن وحدتین  120إذا  م  02دج و  ل سلعة لتعظ من 

  .منفعته
  :المطلوب

  .أوجد دوال الطلب على السلعتین و التي تعظم منفعة المستهلك -1
ل سلعة عند التوازن  -2  .أوجد أسعار 

ن التاسع   :التمر
ل التاليخص لشدالة المنفعة     U= 4X1/2Y1/2:من الش
اعهذا النفرض أن      U0= 16شخص له مستو إش

  : المطلوب 
 ما هي معادلة منحنى السواء لهذا الشخص؟ -1
ا هذا المنحنى -2 ان   .مثل ب

ن العاشر   :التمر
ل التالي  ك دالة المنفعة لمستهلك ما من الش ن لد   : ل

U= X1/2 Y1/6  
ان سعر    .دج R =120دج و دخله Py =3هو    Yو سعر    Pxهو   Xإذا 

  :المطلوب
 ؟اوجد دوال الطلب لكل مستهلك -1
 . Px=6و عند  Px=1.5 ثم لما   Px=3حدد التوازن الأمثل للمستهلك لما  -2
و منحنى استهلاك السعر ثم قم  Px , (X (لهذه التوازنات و المخط   (x,y)حدد المخط  -3

  ؟  Xسلعة اشتقاق منحنى الطلب لل
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ن الفصل الأول   :حلول تمار
ن الأول   :التمر

  .حساب فائض المستهلك الكلي والحد- 1
  9  8  7  6  5  4  3  2  1  الوحدات

ة  المنفعة الكل
ة تس  الم

60  100  130  150  165  175  181  185  187  

ة  المنفعة الحد
ة تس  الم

60  40  30  20  15  10  6  4  2  

ة  المنفعة الكل
 المضحى بها

6  12  18  24  30  36  42  48  54  

ة  المنفعة الحد
 المضحى بها

6  6  6  6  6  6  6  6  6  

فائض المستهلك 
 الكلي

54  88  112  126  135  144  139  137  133  

فائض المستهلك 
 الحد

54  34  24  14  9  4  0  -2  -4  

عة : وضع التوازن لهذا المستهلك - 2 استهلاكه لس ثم  وحدات من السلعة ومن) 07(یتوازن المستهلك 
ة    )181(عظم منفعته الكل

ن الثاني   :التمر
ة لــ  - 1 م المنافع الحد   .Yو  Xق

Q 1  2  3  4  5  6  7  8  
UTX  96  176  248  308  356  388  412  424  
UTY 64  120  168  208  240  264  280  288  
UMX  96  80  72  60  48  32  24  12  
UMY 64  56  48  40  32  24  16   8    

  :وضع التوازن  - 2
Umx/Px  24  20  18  15  12  8  6  3  
Umy/Py  32  28  24  20  16  12  8  4  

     Umx/ Px = Umy / Py: شر التوازن 
ة ه نمیز بین الحالات الآت  : و بناءا عل

=24  x=1, y=3  14+32=1032 مرفوض 
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=20  x=2, y=4 1232 مرفوض 

=12  x=5, y=6 32=R  وضع التوازن 

=8  x=6, y=7 38>46 مرفوض 

  
ن الثالث   :التمر

  :م منفعة المستهلكدوال الطلب التي تعظ- 1
  : استخدام طرقة لاغرانج

L=20X Y+(R-xpx-ypy) 
ة من الدرجة الأولى ومساواتها الى الصفر نحصل على :الشر اللازم-   :حساب المشتقات الجزئ

L’x=0  → 20Y=Px ……………(1) 
L’y=0  → 20X=Py ………..……(2) 
L’=0  → R=xpx+ypy ………………….(3) 

قسمة    )4............( x=yPy/Pxأو  y=xPx/Py: نجد) 2(على ) 1(و
ض    :نجد) 3(في ) 4(و بتعو

X*=R/2Px  ,  y*=R/2Py    
سي حساب :الشر الكافي- مة المحدد اله   :ق

 
 .ومنه الشر محق

فة المثلى- 2 م الدخل و الأسعار المعطاة في دوال: تحدید التول ض ق   : الطلب نحصل على بتعو
X*=1.8 ,  y*=5.4   

  
  
  
  
  
  
  

0 
20 

20 
0 = 0 [(0)(0)-(-2)(-2)]-20 [(20)(0)-(-4)(-2)]+(-4)[(20)(-2)-(-4)(0)]=240 
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ع ن الرا   : التمر
لتا السلعتین4، إذا أراد استهلاك  TMSحساب المعدل الحد للإحلال -1  :وحدات من 

TMS= Umx/ Umy=6X1/2Y3/2/6X3/2Y1/2=Y/X=4/4=1 
فة -2  ) :4،4(التحق من التول

فة المعطاة تحق ح أن التول   : صح
R=XPX+YPY  

60(4)+30(4)=360=R 
ضا الشر اف فعند التوازن لا بد من تحق أ    TMS=Px/Py: لكن هذا غیر 

  TMS= Y/X: ونعلم أن 
ات من السلعتین نحصل على م الأسعار والكم ض ق تعو   : و
Y/X=4/4=1 

Px/Py=60/30=2  
ة ست توازن فة المعطاة ل ه فإن التول   وعل

ة یج فة التوازن صل المستهلك للتول   :ب تحق ما یليول
Y/X=2 

   Y=2 Xأ 
ض هذه الأخیرة في المعادلة  تعو   : و

R=XPX+YPY  
360=X(60)+2X(30)=120 X → X*=3   →  Y*=6 

ن الخامس    :التمر
ن -1 اع مم ة التي تحق أكبر إش ات التوازن  :إیجاد الكم

  :استخدام طرقة لاغرانج نحصل على
X*=(R+2Py)/2Px=10    , Y*=(R-2Py)/2Py=3 
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اني   :التمثیل الب

  
  

قا -2 ة سا فة المثلى المحسو  :حساب المعدل الحد للإحلال عند التول
TMS=Umx/Umy=y+2/x=5/10=1/2 

اع  حاف المستهلك على مستو الإش عني أن المستهلك عند الانتقال على منحنى السواء وحتى  وهذا 
  xلى وحدة من بنصف وحدة للحصول ع yیخفض استهلاكه من 

ن السادس   : التمر
 :تحدید دوال الطلب على السلعتین -1

  :استخدام طرقة لاغرانج نحصل على
X*=R/3Px   ;    Y*=2R/3Py 

فة المثلى    :تحدید التول
X*=5.33;    Y*=3.56 

ة  -2 اشرة على الدخل بنس ة م ومة فرض ضر  %10تحدید دوال الطلب الجدیدة إذا قررت الح
ه ت ح دوال الطلبوعل   : ص

X*=(1-t)R/3Px   ;    Y*=2(1-t)R/3Py     
ة tحیث  ة الضر   هو نس

  :أ
X*=3R/10Px   ;    Y*=3R/5Py 

اشرة على سعر السلعتین  -3 ة غیر م ومة فرض ضر تحدید دوال الطلب الجدیدة إذا قررت الح
ة    %10بنس

ح دوال الطلب ه تص   :وعل

X*=R/3(1+t)Px   ;    Y*=2R/3(1+t)Py 
X*=10R/33Px   ;    Y*=20R/33Py 

3 

10 

 

Y 

8 

16 X 
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ة  -4 اشرة على الدخل بنس ة م اشرة بنفس  %10المفاضلة بین دفع ضر ة غیر م أو دفع ضر
ة  : النس

م  حساب ق    yو  xللمفاضلة نقوم 
ة على الدخل- ة لدفع الضر   :النس

X= 4.8 ;   Y=  3.2    ; U= 24.58 
ة على السع- ة لدفع ضر   : رالنس

X= 4.85  ;   Y=  3.23    ; U=25.30 
ة  اشرة على الدخل بنس ة م ما أن المنفعة المحصل علیها عند دفع ضر أقل من  %10و

اشرة  ة غیر م ة فإن المستهلك یختار دفع ضر اشرة بنفس النس ة غیر م المنفعة عند دفع ضر
  .على السعر

م  -5   % 15أو زادة الدخل بـ ، %20 بإعانة قدرها Pyالمفاضلة بین  تدع
ة الجدیدة لهذا لمستهلك في حالة زادة في الدخل  فة التوازن أ الدخل یرتفع إلى  % 15بـ  Rالتول

18.4  
  X*=6.13    Y*=4.09 

UT1= 51.27 
م         ة الجدیدة لهذا لمستهلك في حالة تدع فة التوازن أ أن :    %20 بإعانة قدرها Pyالتول

 2.4لى السعر ینخفض إ
  

  X*=5.33        Y*=4.44     
UT2 = 52.54 

م  ه نفضل تدع  % 15على زادة الدخل بـ  %20 بإعانة قدرها Pyوعل
 

ع ن السا  : التمر
  4X + 5Y = 80: انطلاقا من القید- 1

مة  ن استخراج ق    Xبدلالة  Yم

Y=16-(4/5)X …………….(*) 

ض  تعو ال (*)و ام  عد الق ة في دالة المنفعة و ات المناس نحصل ) النشر والتوزع والجمع والطرح(عمل

  :على المطلوب

U=384+(16/5)X-(41/50)X2  
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م  - 2   :التي تعظم منفعة هذا المستهلك Yو  Xق

  U=384+(16/5)X-(41/50)X2: الاعتماد على دالة المنفعة

  لا بد من تحق شرطین

   U’X=0: الشر الأول

   U’’XX<0: الشر الثاني

U’X=0    →  (16/5) -(41/25)X=0   →   X=  80/41=1.95  

مة  ض ق تعو مة  (*)في المعادلة  Xو   Yنحصل على ق

Y=14.44  

ة مة المشتقة الثان حساب ق   : وللتحق نقوم 

U’’XX=-(41/25)<0  إذن الشر محق  
  

ن الثامن   :التمر

  :دوال الطلب على السلعتین و التي تعظم منفعة المستهلك - 1

  :رقة مضاعف لاغرانج نجداستخدام ط

X*=R/3Px  ,  y*=2R/3Py   

ل سلعة عند التوازن  - 2   .أسعار 

ات المستهلكة في دوال الطلب نجد ة للدخل والكم م العدد ض الق   :بتعو

X*=R/3Px    →   Px= R/3x   → Px= 120/3(2)   →   Px=20    

 y*=2R/3Py  →   Py= 2R/3y   → Py= 2(120)/3(2)   →   Py=40    
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ن التاسع   :التمر
 :معادلة منحنى السواء -1

U0= 16   →   4X1/2Y1/2=16   →  X1/2Y1/2=4   →  XY=16  → Y=16/X  
اني  -2  :التمثیل الب

X 1 2 4 
Y 16 8 4 

 

  

ن العاشر   :التمر

 :ایجاد دوال الطلب لكل مستهلك -1
  :استخدام طرقة لاغرانج نحصل على

Y*=R/4Py    ;     X*=3R/4Px  
 :تحدید التوازن الأمثل للمستهلك -2

ة للسلعة    :Xالنس
Px  1.5 3 6 
X  60 30 15 

ة للسلعة    :Yالنس
Py=3    → Y*= 10  

 :X، منحنى استهلاك السعر، منحنى الطلب للسلعة Px , (X (، المخط (x,y)تحدید المخط  -3
ة   .بنفس الطرقة الموضحة في التمرن السابتتم العمل
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Qx=f(Px)=a-bPx 
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 . 

 :x : Qdx=12-2Px  

10000    .  

:  

1 - .  

-2 .  

 -3.  

: 

-1 :  
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=RT(Q)-CT(Q)   

 :  

 / = 0    = 0     Rm-Cm=0      Rm=Cm 

 :2 / 2 < 0    

                                                             
1 jean-yves lesueur , microéconomie, édition vuibért, paris 2001, P93.  

2  211. 
3 murat yildizoglu, introduction à la microéconomie, université paul cézanne- marseille, 
2009, P148. 
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:  

 :  

RT=45Q-(1/2)Q2 

CT=Q3-8Q2+57Q+2 

: :  

  -  

- . 

:  

-:  

RT=45Q-(1/2)Q2 

:  

= 0   45-Q=0   Q=45 

: 
2RT/ Q2=-1<0       

-: 

=RT-CT 

 =45Q-(1/2)Q2-(Q3-8Q2+57Q+2) 

 =-12Q+(15/2)Q2-Q3-2 

:  

= 0    -12+15Q-3Q2=0 

=81   Q1=4  ,  Q2=1 

:  

 
2 / Q2<0       

   Q=4     
2 / Q2=15-6Q=15-6(4)=-9<0           

   Q=1     
2 / Q2=15-6Q=15-6(1)= 9>0           
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:  

:  

L K :  

K 6  6  6  6  6  6  6  6  

L 0  1  2  3  4  5  6  7  

Q 0  3  8  12  15  17  17  16  

  :1-  

2 - 

 

            3 -  

:  

K L 
             :Q= 30LK – (1/3)KL2 – 75K 

 K=100   

 :1 - )L ( 

          2 - )Q ( 

          3 - 60.000 

)L ( 50   

:  

:  

Q1= aK+bL         Q2= K2-KL+2L2         Q3= K1/2+L           Q4= 3K+5L+6KL 

1 -  

2 -  

3 -   

:  

 Q:  

Q= aK L  

: a>0 , >0 , >0   
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:  

1 -   TMST  

2 -  

3 -    

4- )2 (

)3(  
  

:  

.  

Q3  Q2  Q1  

K  L  K  L  K  L  

150  55  140  40  140  30  

120  50  110  30  100  20  

90  55  80  40  60  30  

83  60  63  50  45  40  

70  70  50  60  35  50  

60  80  44  70  30  60  

56  90  40  80  27  70  

60  100  44  90  30  80  

:  

1 - TMST  

 

2 -   

3 -      

:  

 : 

Q1=3K2L   ,    Q2= aK+bL  ,   Q3= aK2+bL2 

-  
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    :  

 : Q =3 K1/4 L1/4W r 

     

:  

1 - C0 .  

2 -  .  

3 - C=100, w=1, r=1 

.  

4 - 

 Q0 .  

 

   :  

:  

  1  2  3  4  5  6  7  

  100  130  155  170  185  220  350  

  80 80 80 80 80 80 80 

  20 50 75 90 105 140 270 

:  

1 - .  

2 -   .  

3 - .  
  

   :  

:Ct= Q3– 6 Q2 + 15Q +2   

   :1 -     2-    3- 

  

4 -    5-     6 - 

  

7 -  .  

8 -.  
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:  

   :  

1.:  

 :  

 PML=Q/L                   PmL=dQ/dL  

Q 0  3  8  12  15  17  17  16  

L  0  1  2  3  4  5  6  7  

PML -  3  4  4  3.8  3.4  2.8  2.3  

PmL  -  3  5  4  3  2  0  -1  

2.  

  
 3 :  

 : 

 .  

 : 

 .  

 :.   
 

3..  
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   :  

1.:  

K=100  Q=3000L-(100/3)L2-7500 

MAX Q    dQ/dL=0  L=45 

                d2Q/dL2<0  -200/3<0   

2. PML PmL:  

PML= PmL L=±15  L=15  

3.60.000:  

Q=60000  Q=3000L-(100/3)L2-7500=60000  L=45   

) (  

50)(-45)

60000=(5   

   :  

1.:  
Q1(tL,tK)= t1 Q1   

Q2(tL,tK)= t2 Q2  

Q3(tL,tK)= t1/2K1/2 +tL   
Q4(tL,tK)  

2.:  

.  

3.:  

 )(  
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   :  
  
1.   :  
  
  
2.: 

  
QtL,tK= A(tK) (tL)  =t( + ) Q 

  
LQ’L+KQ’K=nQ 

LQ’L+KQ’K=( + )Q  
3.   

:  
=( + )1 

<( + )1 >( + )1  
4.t=2 :  

2 3 8 .  
   :  

1.:  
 :  

TMST=- K/ L ………… [-(k2-k1)/(L2-L1)]   
2. : 

Ø=[ (K/L)/ TMST].[TMST/(K/L)]  
  =[(K/L)7-(K/L)6]/[TMST7-TMST6].[TMST6/(K/L)6]  

  =[(56/90)-(60/80)]/[0.4-1].[1/(60/80)] 
  =0.29 

 
   :  

-:  
1/ø =[dTMST/d(K/L)].[(K/L)/TMST] 

-:  
TMST=3K2/6KL =K/2L       1/ø=1/2.[(K/L)/(K/2L)] =1    

 ø=1 
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-:  
TMST=b/a       1/ø=0     

ø=  
-:  

TMST=b/a.(K/L)-1       1/ø= b/a.(K/L)-2.[(K/L)/( b/a.(K/L)-1)]=-1     
1-ø=  

 

    :  

1 - C0 : 

 :  

L =3 K1/4 L1/4+ (C0-wL-rK) 

 : 

K=(W/r)L  L*=C0/2w 

                 K*= C0/2r 

2 -  .  

dQ=Q’L.dL+ Q’K.dK ………….(1) 

dCT=rdK+Kdr+wdL+Ldw …………..(2) 

Q’L= w  ………….(3)   

Q’K= r   ………….(4) 

)3 ()4 ()1 (:  

dQ= w.dL+ r.dK= (w.dL+r.dK)= .dCT 

)= =dQ/dCT=1/Cm ( ) 

3 - 

C=100, w=1, r=1.  

L*=50   ; K*=50 

4 - 

 Q0  

 :  

L= wL+rK + (Q0- 3 K1/4 L1/4) 

 : 
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K=(W/r)L  L*=(Q2/9)(r/w)1/2………….(1) 

                 K*=(Q2/9)(w/r)1/2………….(2) 

-. 

)1 ()2 (:  

CT=(Q2/9)(rw)1/2+(Q2/9)(wr)1/2 

      =(2/9) Q2(rw)1/2 

CTM=(2/9) Q (rw)1/2 

Cm=(4/9) Q(rw)1/2 

 

 
 

    :  

  1 2 3 4 5 6 7 

  100 130 155 170 185 220 350 

  80 80 80 80 80 80 80 

  20 50 75 90 105 140 270 

  

100 65 51.66 42.5 37 36.66 50 

  

80 40 26,667 20 16 13,333 11,429 

  

20 25 25 22,5 21 23,333 38,571 

  - 30 25 15 15 35 130 

- .  

 :  

.  
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   :  

1 - :  

Ct= Q3– 6 Q2 + 15Q +2  

CF=2 )(  

 2- :  

CFM=CF/Q=2/Q 

 3- :  

CV=CT-CF= Q3– 6 Q2 + 15Q  

4 - :  

CVM=CV/Q= Q2– 6 Q + 15  

 5-  :  

1:  

CTM=CT/Q= Q2– 6 Q + 15 +2/Q  

2:  

CTM=CVM+CFM= Q2– 6 Q + 15 +2/Q 

 6-  :  

Cm=dCT/dQ= 3Q2– 12 Q + 15  

7 -   

8 -:  

Min Cm  dCm/dQ=6Q-12=0  Q=2 

 :  

d2Cm/dQ2>0    6>0    
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 :  
  

1- : 

-  -2005. 

- -2012. 

-  

2002. 

- 
2001. 

- 2006/2007. 

- 
2015. 

-  

2015. 

-  :

2008. 

-  :

2013. 

-  

2010. 

- 
2013. 

- 
2010. 

- 
2010. 
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2-  : 

- 
-2010/2011. 

- 1 ""

2016/2017. 

- 1  ""

2013/2014. 

- I2018/2019. 

-  :

2013/2014. 

- 2018/2019. 

- 2020/2021. 

- 2018/2019. 

- 1 

2018/2019. 

- 
2018/2019. 

- 1 :

32016/2017. 

- 12016/2017. 

- 22013/2014. 

-  2016/2017. 

- 22018/2019. 

- 12017/2018. 

- 12016/2017. 

- 12018/2019. 

- 122016/2017. 

-  :32018/2019. 

- 13

2020/2021. 
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- 232020/2021. 

- 232020/2021. 

-  1 3

2020/2021. 

-  1 :3

2020/2021. 

- 3

2019/2020. 

- 1 32021/2022. 

- 1 3

2020/2021. 

- 132021/2022. 

- 1 

2018/2019. 

- 2017/2018. 

- 22019/2020. 

-  1 :2019/2020. 

  

 :  

1- : 

- Jérôme Lecointre, Micro-économie, Deboeck superieur s.a., 2018, Paris. 
- johanna etner, meglena jeleva, microéconomie, Dunod, Paris, 2015. 
- pierre médan, MICROÉCONOMIE, Dunod, Paris, 5eme édition, 2015. 
-  

- jean-yves lesueur , microéconomie, édition vuibért, paris 2001.    
- jacque lecaillon  , claude pondaven , analyse  microéconomie , Édition Cujas 

,Paris, 2002 
- hal r. varian Traduction de la 9eme édition américaine par Bernard Thiry, 

Introduction à la microéconomie, De Boeck Supérieur s.a., 8eme édition, 2014. 
- steven a. greenlaw, david shapiro, Principles of 

Microeconomics, Timothy Taylor, published, 2nd edition, 2011. 
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2-  : 
 

- jalel berrebeh, cours de microéconomie, université de carthage, 2012/2013. 
- murat yildizoglu, introduction à la microéconomie, université paul cézanne- 

marseille, 2009. 
- ridha saâdallah, micro-économie, université virtuelle de tunis, 2006. 
- david a. dilts, introduction to microeconomics, indiana - purdue university, 

2004. 
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